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Bir Dogal Sayinin Carpanlari

Pozitif Tam Sayi Carpanlari (Bélenleri)

Bir dogal sayiyi kalansiz olarak bélebilen sayilarina o
sayinin carpanlari (bolenleri) denir.

Bir dogal sayiyi, iki dogal sayinin garpimi seklinde
yazarak o sayinin ¢arpanlarini bulmus oluruz.

Ornegin 30 sayisinin carpanlarini asadidaki gibi ya-
zabiliriz.

Bu durumda 30'un ¢arpanlari 1, 2, 3, 5, 6, 10, 15 ve
30 dur ve 8 tane ¢arpani vardir.

Ayni zamanda 30 sayisinin garpanlarini asagidaki
gibide bulabiliriz.

AN
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1. Verilen sayilarin pozitif tam sayi ¢arpanlari-

ni bulalim.
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2. 180 sayisinin pozitif tamsayi ¢arpanlari ile
ilgili agagidaki sorulari cevaplandiralim.

En kiguk iki basamaklh ¢arpani kagtir ?
LO

Kendisi hari¢ en buyik carpani kagtir ?

>0

3. Asagida bazi sayilarin ¢arpanlari kigukten
buyuge sirali bir sekilde verilmistir.

Buna gore bos birakilan yerleri doldurunuz.

1,2,%,4,6,8,% 12, 1%24 2 72

1,3,5.,7,15,21,35, 109
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Asal Sayilar ve Asal Carpanlarina Ayirma Carpan Bulma

Kendisinden ve 1’den baska bdleni olmayan sayilara
asal sayilar denir.

2-3-5-7-11-13-17-19-23-29-31-37-41-43 gibi
En kuguk asal sayi 2'dir.

2’den baska cift asal sayi yoktur.

iki basamakli en biiyiik asal sayi 97 dir.

1A sayisi iki basamakl bir asal sayi ise Anin
alabilecegi degerler toplami kagtir ?

A-—,)‘;ISITIS

a)

iki basamakli en biiyiik asal sayi ile iki basa -
makli en kiiglik asal sayinin farki kagtir ?

37 -13-%b

A3 ve 4B sayilan iki basamakli asal sayilar
ise A+B isleminin sonucu en az kactir?

AL B2l A4R=2

Asal Carpanlara Ayirma

Bir dogdal sayinin ¢arpanlarindan asal sayi olanlara o
sayinin asal ¢arpanlari denir.

Asal carpanlar bulunurken daha pratik olmasi igin
carpan algoritmasi ve garpan agaci yontemleri kul-
lanilir.

Asal Carpan Algoritmasi:

7212 72=2%3?

36 | 2

18 | 2 72 ‘ nin asal ¢arpanlari 2 ve 3 tir.
9 |3

3 |3

1

Bro Mat
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8. SINIF

Carpan Agaci:

60=2°.3.5
60"in asal carpanlari 2, 3 ve 5tir.

1. Asagidaki sayilarin asal ¢arpanlarini bula-
Iim ve usli ifade seklinde yazalim.
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2. Asagidaki sayilarin asal ¢arpanlarini ¢arpan
agaci yontemi ile bulalim
a) 40 b) 36
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3. Asagidaki ¢carpan agaci ve ¢arpan algorit- s
masinda verilmeyen sayilari bulalim. -
a)

d) S°A |2
o B |2
1°oC |2
oD |2
SE |5
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e) SOYA |2 f) 4WA |2
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4,

6.

7.

375 sayisinin asal ¢arpanlarinin toplami
kaca esittir?
215 )’5
(2§ |5
A
y &
|

45:2

Alani 60 cm? olan bir dikdortgenin kenar
uzunluklari birer tamsayidir. Buna goére bu
dikdortgenin gevresinin alabilecegi tamsayi
degerlerini bulalim. Lo Qeves

a axb:- L6 .60 — 122

L‘\,’_‘ .26 — L
220 — 1o
G- /y — 3%
s 12— >u
610 — 272

3 tane asal carpani olan iki basamakli en
kiiciik ve en biiyiik sayi kaca esittir?

f\b‘k Yo 2.2.5=30 <n <%

5325 =90 w0 fela

3
2

iki basamakli birbirinden farkli A, B, C sayi-

lari ile ilgili agsagidaki bilgiler veriliyor.

¢ Ave B sayilarinin asal ¢arpanlari aynidir ve
2 tanedir.

* Ave C sayilarinin asal ¢arpanlarinin sayilari
ayni ancak asal garpanlarinin toplami farkli-
dir.

Buna gore A+B+C isleminin sonucu en az
kag olur?

A
2 32

—_—

[
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2.9
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|24d16 + b= 4@
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8. sinF A

8. Zeynep ile Ece’nin tasarladiklari oyunun 10. Asagidaki beyaz renkli kareler igerisine 1°den

kurallar soyledir ; 7’ye kadar (1 ve 7 dahil) sayilar yazilacaktir.
« Her yarismaci sdyledigi sayinin kendisi haric Karelerin (.1.|§|ndaI§i sayllar ise bqundukIarl sa-
» Yarismacilar sdyledikleri sayinin asal car-
panlarinin ¢arpimi kadar puani da diger 3 LA 18
yarismaci alacak ve toplam puani fazla olan
oyunu kazanacaktir. 9811 (U |20
Yarismacilar Zeynep Ece 2 ? C 14
Sdyledigi 20 18 10 21 24
Sayi
Aldigi Puan | 1+2+4+5+10=22 | 1+2+3+6+9 = 21 Buna gore beyaz karelerdeki A, B, C yerine
Rakibin 2 5210 2 3-6 yazilacak sayilarin toplami kaca esittir?
alacagi puan ’ ’
N=t 5AF=1%
ees (A5 F =T
Zeynep oyuna baslayarak 12 sayisini =
soyliiyor. Buna gore iki basamakli bir sayi c=f
sOyleyerek oyunu kazanan Ece en az hangi
saylyi sdylemistir ? . : &
2 — e X =
l 2eopey | Eee /->ZLE Sc\_; ol
2t sYute) 2.3 Lo ent &=
~ == <
|5 6 o
%
o womn
»

9. Asagida alani 80 cm? ve kenar uzunluklari 11. Asagidaki sekilde gri dairelere birbirinden farkl
tamsayi olan dikdortgen seklinde bir kagit asal sayilar yazilacaktir. Sari kareler ise bagl
verilmigtir. olduklari gri daireler igerisindeki sayilarin ¢ar-

pimina esittir.

kA

L.80 ;5 £n e

7:33% L Nenen

5.0

%« -1© =

g (o)
Bu dikdortgenin tim kenarlarina 2’ser cm Uz
uzaklikta olacak sekilde kirmizi bir dikdortgen- }f,\ §o«7\0\
sel serit giziliyor. o Yo lNonlen
, Zi
Ly crnStn Yirmim NZcr R
ATN — 0 _ .
goifmo‘( 22 Qv
c a\ur
L-0b Buna gore Sari kareler igerisine yazilabilecek sa-
yilarin toplami en az kag olur?
Buna gore gizilerl k|rnl|Z| dikdortgenin gev- 30 xlo+ Wl= 22
resinin alabilecegi degerleri bulalim.
Gewe =2b e 2°

mowsam
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V.

En Biyik Ortak Bslen (EBOB) ©)

iki dogal sayinin ortak garpanlarindan en biytgiine

EBOB denir.

B 8. sINF

30
1730
2.15
3.10
5.6

40
1740
2.20
4.10

5.8

30’un garpanlari =1, 2, 3, 5, 6, 10, 15, 30

40'in garpanlan =1,2, 4,5, 8,10, 20, 40

30 ve 40'in ortak garpanlari 1, 2, 5, 10 dur ve en bi-

yugu ise 10’ esittir.

EBOB bulmanin pratik yolu ise garpan algoritmasi

kullanmaktir.

30 40
15 20
15 10
15 5§
5 5
1 1

GWNNN

(Algoritma yapilirken sadece ortak bdlen sayilarda

kullanilabilir)

1. Asagidaki sayilarin EBOB’larini bulalim.

EBOB (30,40)= 2 . 5= 10 olur

a) 30 56 | 7.
19 23

G

b)
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N
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EBOB - EKOK
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B. SINIF

EBOB Problemleri

icinde piring bulunan 30 kg lik guval ile igin-
de bulgur bulunan 40 kg hik guval birbirine
hi¢ karistinimadan es biyiikliikte torbalara
konulmak isteniyor.

» Kullanilan torbalarin her birinin agirhgi en
¢ok kag kg olur? 4 O
* Buislem icin en az kag torba gerekir?

",F

Bir giftci 70 kg lik bir bugday unu guvali ile
56 kg lik bir misir unu guvalindaki unlar bir-
birlerine karistiriimadan kullanilabilecek en
biyilik hacimli es torbalara konulmak iste-
niyor.

Kullanilan torbalardan iginde bugday unu olan
6 tl den, misir unu olan 8 tl den satildigina gore
bu is sonunda kag tl kazaniimis olur?

£2

Bro Mat

A

r

Bir marangoz 48 cm ve 54 cm uzunlugunda-
ki tahta parcgalarini hi¢ artmayacak sekilde
es uzunlukta pargalara ayirmak istiyor.

+ Elde edilen tahta parcgalarinin her birinin
uzunlugu en ¢ok kag cm olur?

» Buisin sonunda en az kag parga elde edilir?

I#

100 cm ve 120 cm uzunlugundaki tahta blok-
lar1 es uzunlukta parcalara ayirmak isteyen
bir marangozun her kesme iglemi 10 sn siir-
diigiine gore bu isin tamami en az ka¢ sn

siirer?
D N
o= -

T N\

5.

8. siniflardan 42 6grencinin, 7. Siniflardan
30 ogrencinin katildigi bir kamp gezisinde
her 6grenci kendi sinifindan kisilerle ayni
cadin paylasacaktir. Cadirlardaki ogrenci
sayilan olacagina gore;

« Her cadirda en ok kag égrenci kalabilir? &

» Bu kamptaki 6grenciler i¢in en az ka¢ ¢adir
gereklidir? 12

24 kiz ve 60 erkegin katildigi bir gezi kampinda
kizlar ve erkekler igin ayri ayri odalar kiralana-
caktir.

Her odada esit sayida ogrenci olacak ve
odalardaki 6grenci sayilar 10 dan az olaca-
gina gore kamp igin en az kag oda kiralan-
mahdir?

Y

Uzun kenari 24 m kisa kenari 15 m olan bah-
cenin etrafi (koselere de dikilmesi sarti ile)
esit araliklarla agaglandirmak isteniyor.

« Iki agac arasindaki mesafe en cok kag m
olur? q
* Buislem igin en az kag agac gerekir?

2b

Cansu ve Can ellerindeki iplere basina ve so-
nuna da gelmesi sarti ile esit araliklarla bon-
cuk dizmek istiyor.

Cansu’nun ipi 56 cm Can’in ipi 42 cm ise bu
islem igin ikisine en az ka¢ tane boncuk ge-
reklidir? 3
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iki dogal sayinin ortak katlarindan en kigigine

EKOK denir.

24’ Un katlar1 =24 — 48 — 72 - 96 — 120 — 144 — 168

-192

18’in katlarr =18 -36 —54 - 72 -90 - 108 — 126 -

144

24’Un ve 18’in ortak katlan 72, 144, 216 ... gibi sayi-
lardir ve en kigugli (EKOK) 72 dir.

EKOK bulmanin pratik yolu ise g¢arpan algoritmasi

kullanmaktir.

18 24 |2
12 |2
6 |2
3 |3
1 13

- W O O ©

1. Asagidaki sayilarin EKOK larini hesaplaya-

EKOK (18,24)= 2% . 3%= 72

olur

Bro Mat

A

('.

him.
a) 24 60 b) 30 45
122 20
c) 42 63 d) 48 64
126 |52

e) 42 70 f) 32 40
210 160

g) 36 60 h) 90 135
}%0 230

) 50 75 i 28 40
150 2¢0

k) 48 80 ) 39 65
240 135S

m) 22 55 n) 150 200
10 {oo

/4

T Covepanahtanisin wmatdramaticve w 5678_matematk |

Zuhtt INCEKARA


incek
Kurşun Kalem


8. sinF A

EKOK Problemleri

Ayni hastanede ¢alisan doktor ve hemsire-
den doktor 12 giinde bir, hemsire 8 gilinde
bir ndbet tutuyor. ikisi beraber ilk nébetleri-
ni Sal glinii tuttuktan sonra;

» En az kag glin sonra yine beraber nobet tu-
tarlar? 2L

« ilk kez hangi giin yine beraber nobet tutar-

lar?
o va\o\

iki calar saatten_biri 6 saatte bir, digeri 9 sa-
atte bir caliyor. lki saat 17.30 da ayni anda
caldiktan sonra;

1T =

* En az kag saat sonra yine birlikte galarlar? ZE'
+ Ik kez birlikte galdiklarinda saat kagi géste-.:.
rir? o

{t=30

Dairesel bir pist etrafinda sabit hizlarla kosan
iki kosucudan biri parkuru 20 saniyede bir,
digeri 24 saniyede bir tamamliyor.

Baslangi¢ noktasindan ayni anda ¢ikan iki ko-
sucu en az ka¢ saniye sonra ayni anda yine
baslangi¢ noktasinda karsilasirlar?

20

Kalem koleksiyonundaki kalemleri onikiger-
li ya da ondorderli saydiginda her defasin-
da 2 kalemi artan Feyza’'nin;

» Koleksiyonunda en az kag kalemi vardir? ¢b

» Kalem sayisi 100 den fazla ise en az kag ka-
lemi vardir? Yo

T N\

5.

~

Mersinde bulunan Cennet magarasinin basa-
mak sayisi 450 ile 460 arasinda bir sayidir.

Bu merdivenlerin basamaklarini iigerli yada
beserli saydigimizda her defasinda 2 basa-
mak arttigina gére Cennet Magarasi kag
basamaklidir?

452

Bir siniftaki 6grenciler altisarli ya da se-
kizerli siralandiklarinda son sirada hep 3
ogrenci kaliyor.Bu siniftaki 6grenciler tigerli
siralanmig olsalardi en az kag¢ sira olustu-
rurlardi?

Yukarida uzunlugu 20 cm ve 24 cm olan iki
farkh dikdoértgen ug uca eklenmistir.

Her iki durumda da elde edilen uzunluklar
birbirine esit olduguna gore iki cubuk arasi
en az ka¢g cm’dir ?

—_— ZO

Asagidaki tabloda Cansu ve Buket'in aldiklari
bilgisayarlara 6dedikleri peginat ve taksit mik-
tarlari gosterilmistir.

Pesinat (TL) | Bir Taksit Miktari(TL)
Cansu 5000 2500
Buket 10000 3000

Her iki arkadasin da 6dedikleri toplam taksit
miktarlan esit olduguna gore iki bilgisayarin
toplami en az kag TLdir?

Lsaoc

° I
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/ €1
EBOB - EKOK OZELLIKLERI

Birbirinin kati olan iki sayinin; Asal sayinin kuvveti seklinde verilen iki ifadenin;

EBOB'lari kiiglik saylya + Tabanlari ayni olan ifadelerden Usleri kiiglik
olanlar garpilarak EBOB degeri

EKOK’lar buyuk sayiya esittir. ) L
« Tabanlari ayni olan ifadelerden Usleri buyik

Ornegin ; 12 ve 24 sayilari igin; olanlar ile kalan ifadelerin tamami garpilarak
EKOK degeri hesaplanir.
EBOB(12,24) =12 Ornegin ; A=2°-3%.7%2 ve B=2%.3*.5° ifadeleri
icin;

EKOK(12,24) = 24 olur.
EBOB(A,B) =22.3*

m— EKOK(A,B) = 2°- 3%.5%. 72 olarak bulunur.

1. Asagidaki ifadelerin EBOB ve EKOK deger-
1. Asagidaki sayilarin EBOB ve EKOK deger- lerini bulalim.
lerini bulalim.

a)10ile20 EBOB:\© a) A=2%.3* EBOB(A,B)=2". |
EKOK : 2.0 B =2°%.57 EKOK(A, B) = 25. 3'.5

Bro Mat

A

b) A=22.3° EBOB(A B) ?f -

. 10

EKOK : Lo

¢
v 9)
|
N
[}
©w
N

) A=3.5'.77 EBOB(AB)=5 . | ,
! Iki tam sayinin ebob ve ekok degerlerinin B =25.52 EKOK(A, B) = 0%.%° 517
o iki sayinin ¢arpimina esittir.

EKOK(A,B)=20 EBOB(A,B)=5i _ _ Vst
AxB kaéa e§)ittir? (AB)=5lse d A=2°.3".5 EBOB(A, B) _2«‘ 5; P_1
160 B=2°.5.72 EKOK(A B)=2"3%"7|7
e) A=2.3 EBOB(A, B) = 2 SR
EKOK(A,12)=60 EBOB(A,12) = 6 ise B=2°11° EKOK(A, B) = 2.
A kaca esittir?
0
) A=2%3 EBOB(A, B)= J =
B =5°.72 EKOK(A, B)=2".3 .51 7
AxB=960 ve EBOB(A,B) = 8 ise 3 L
EKOK(A,B) kaga esittir? g A=23.3% EBOB(A, B) = 2.
2@ B=25.3211 EKOK(A, B) = 27 1"

Zihtti INCEKARA
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B. SINIF

EBOB - EKOK Problemleri (Karisik)

(1. Cevresi 320 cm ve 240 cm olan kare seklindeki | | (3. Es uzunluktaki kirmizi ve mavi teller bikiile-

tablolardan ayni olanlar yan yana olacak rek hi¢ tel artmadan asagidaki gibi eskenar
sekilde aralarinda 20’ser cm bosluk ucgenler ve gemberler yapiimak isteniyor.
birakilarak duvara asagidaki gibi asiliyor.

. OG"“"”

Buna gore duvarin uzunlugu en az kag cm’dir?

Olusturulan eskenar tggenin bir kenar
E\LOY ( \Do /% ¢ ) =L O grznugll:Jgu 12 cm ve ¢emberlerin yarigaplari 5
- ©
Loa~20 23’_, Tellerin uzunluklari 300 cm’den fazla oldu-
guna gore en az kag cm’dir? (& = 3 aliniz.)

gror (Lb,%6) =\8©

Z-‘ET:"I
£ (S0 5 IS
\ r< L )
(2. Asagida uzunluklari 240 cm ve 192 cm olan ) (4. Es buyuklukteki kareler iki farkl uzunluktaki
iki farkli duvara yapilmis merdiven basamak- rafa aralarinda bogluk kalmadan ve Ust Uste
lari gosterilmigtir. gelmeden asagidaki gibi yerlestirilebiliyor.

o
IJ— —|_I 288 cm

Karelerin bir kenar uzunlugu 30 cm’den
az olduguna gore iki rafa en az ka¢ kare
sigdirilmigtir?

ﬁ\ZC@( [«3'0/2%8 ):5Q L L enon

Merdivenlerin basamaklari birbirine es ve
30 cm’den az olduguna gore iki duvar igin
en az kag basamak kullaniimigtir?

£ et 21U, 192) = LF e /
2U con Hdorolr

_14/3-0>ZO —&%Cll
O |1 Zia £
e =\
—

26412 = 1'2/

- J - J

T N\
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ARALARINDA ASAL SAYILAR

2. 30ile 50 arasindaki 24 ile aralarinda asal
olan sayilari yazalim.

1’den bagka ortak bdleni olmayan dogal sayilara ara- L
larinda asal sayilar denir. 3 / 35/1;7’ s L(}/ ?/ >

3. 1A iki basamakli sayi ile 21 sayisi aralarinda
asal ise A’nin alabilecegi degerleri bulalim.

A=2Q,(,3,6,7,9

Ornegin 20 ve 63 sayilarini inceleyelim;
20’'nin garpanlar : 1-2-4-5-10-20
63’'Un ¢arpanlari: 1-3-7-9-21-63

Gorulduga Uzere 20 ve 63 sayilarinin 1’den bagka
ortak g¢arpani olmadidi icin bu iki sayiya aralarinda 4.

) B5 iki basamakli sayi ile 18 sayisi aralarinda
asal sayilar denir.

asal ise B’nin alabilecegi degerleri bulalim.

I iki sayinin aralarinda asal olup olmadigini anla- 2 -
mak icin asal carpanlarina bakmak yeterlidir. Ortak D56, % D
asal ¢carpani olmayan sayilar aralarinda asaldir.

* 1, kendisinden buylk dogal sayilarla arala-
rinda asaldir.

»lR

A ve B aralarinda asal iki sayidir. % =
olduguna gore A + B kagtir?

. - , . .
Aralarinda asal iki sayinin EBOB’u 1 dir. A = 2

1.  Asagidaki sayi ¢iftlerinin aralarinda asal
olup olmadiklarini belirleyin.

Bro_Mat
(3]

* Ardisik iki sayl daima aralarinda asaldir.

A

¢

6. (x +4)ve (2y —4) aralarinda asal sayilardir.

a) 24ile65 b) 18ile 42 (x+4) o5 . _ i
/ >< 2y—4) =70 olduguna gore x + y kagtir?
o 45ile 70 4 75ile 76 A=3
A v Y =7
e) 21ile 70 f) 80 ile 87
X / 7. 20ile 30 arasinda 12 ile aralarinda asal olan
ve en az 3 béleni olan en kiiglik say! kagtir?
g) 12ile 19 h) 24 ile 35
v 2
i) 80 ile 91 i 117 ile 186

v X

Zihtii INCEKARA
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10.

1.

iki basamakli 6A ve B8 sayilari ile ilgili asagida-
ki bildiler verilmistir.

+ 2ile A6 ile B aralarinda asal sayilardir.
* 6A sayisi B8 sayisindan blyuktur.

Buna gore A+B’nin alabilecegi kag farkl de-
ger vardir?

A-2,3,5,7,s  F fogl
g1, 5 A el

Alani 120 m? olan dikddérgensel bdlge seklinde
bir bah¢enin kenarlarina 2 sira tel gekilecektir.

Dikdortgenin kenar uzunluklari aralarinda
asal tam sayilar ise en az kag metre tele ihti-

yag vardir?
372

A sayisinin asal ¢arpanlari 2 ve 5 tir. B sayisinin

ise 2 tane asal carpani vardir ve Aile aralarinda =

asaldr. °

A sayisi B sayisindan biiyiik olduguna gore
A + B en az kacga esittir?

A= 4o
oo O

A ve B sayisi ile ilgili baz bilgiler agagida veril-

mistir:

* Anin asal garpanlari 2, 3 ve 5‘tir ve B'den
bayudktar.

* B'nin en az 3 pozitif tamsay! ¢arpani vardir.
* Aile B aralarinda asaldr.

Buna gore A ile B sayilarinin toplami en az
kag olur?

— 40
/:;a LS > J—S)

T N\

CARPANLAR VE KATLAR B_ SlNlF

ol

12. Asagidaki hedef tahtasinda her bélimun puani
Uzerlerinde yazmaktadir.

Bu hedef tahtasina ikiser basarili atis yapan
Pinar ve Nehirin vurduklar bolgelerdeki
puanlarin toplami aralarinda asal sayilardir.

Buna gore ikisinin aldiklari puanlar toplami
en fazla kaga esittir?

flro—- = 20 > 17
MQ\’"/ = l7

13.  Asagida bir oteldeki kat numaralari ve katlarda-
ki oda numaralarini gésteren plan gdsterilmistir.

22 | 23 25 | 26 |(27)] 28 | 4. Kat

24
15 [(16) (7 ) 18 [(19)) fOY 21 | 3. Kat
8|19 |10[41)12]13] 14 |2 Kat

112 3 |@] 5 |67 |1 Kat

Bu plandaki boyali karelerdeki odalar dolu di-
gerleri bostur.

Asya bos odalardan birine yerlesmis ve karde-
sine yerlestigi odanin numarasi ile kat numara-
sinin aralarinda asal oldugunu sdylemistir.

Buna gore kardesi Dila, Asya’nin oda numa-
rasini en fazla ka¢ tahminde kesinlikle bula-
bilir?

?
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